
Matemática Discreta y Lógica 2

Práctico 4

1) Sea x ̸∈ FV (ψ). Demuestre:

1. |= (ψ → ∃xϕ) ↔ ∃x(ψ → ϕ)

2. |= (ψ → ∀xϕ) ↔ ∀x(ψ → ϕ)

3. |= (∀xϕ→ ψ) ↔ ∃x(ϕ→ ψ)

4. |= (∃xϕ→ ψ) ↔ ∀x(ϕ→ ψ)

2) Demuestre que |= ϕ⇒|= ∀xϕ y |= ∃xϕ.

3) Demuestre que ̸|= ∃xϕ→ ∀xϕ.

4) Demuestre que ̸|= ∃xϕ ∧ ∃xψ → ∃x(ϕ ∧ ψ).

5) Demuestre:

1. |= ∀x(ϕ→ ψ) → (∀xϕ→ ∀xψ)

2. |= ∀x(ϕ↔ ψ) → (∀xϕ↔ ∀xψ)

3. |= (∃xϕ→ ∃xψ) → ∃x(ϕ→ ψ)

4. |= (∀xϕ→ ∃xψ) ↔ ∃x(ϕ→ ψ)

5. |= (∃xϕ→ ∀xψ) → ∀x(ϕ→ ψ)

6) Sea S un śımbolo de predicado binario. Demuestre que |= ¬∃y∀x(S(y, x) ↔
¬S(x, x)).

7) Sea ϕ un śımbolo de predicado unario, demuestre |= ∃x(ϕ(x) → ∀yϕ(y)).
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