Subespacios vectoriales

Definicion. Ejemplos.
Operaciones con s.e.V.
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s.e.v. - definicidn

Dados (V,K,+,.)ewv.,ySCV

llamamos a S K-subespacio vectorial de V si :
S # ()
S+SCO
KS C K

Lo anotamos
SCV

S.e.v.



Ejemplo 1 - ker(A)

Dada una matriz A € M,,«,(K), el conjunto
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Ejemplo 2

El conjunto
S = {(2,4,0) : 7,y € R}
es un s.e.v. de R5.

¢, Podemos escribir S como ker(A)
para algun A?



Ejemplo 3

El conjunto
S={(z,y,1) : 2,y € R}
de R°.



Teorema

Dado (V,K, +,.) e.v.
Ssev.deV < (§K,+,.)ev.talqueSCV



Demostracion=

[S1] ConmutaTivA: X +Y =Y + X
S2] Asociativa: (X +Y)+Z2=X+ (Y +2)

S3] dO eSTtaLQue: X +0 =X VX €D

[S4] Topo X TiIENE opuESTO: VX € S F(—X) €S :
X+ (-X)=0



Demostracion=

(aB)X = a(8X)
1IX=X VXeS

(a+ 0)X =aX + X

_|_
a(X +Y)=aX+aY



Demostracion<=

ejercicio



Corolario

Ss.ev.deV = 0e€S
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Ejemplo 4 - espacios de funciones

FR)={f:R—R: ffuncion} e.v. sobre R

C(R)={f € F: fcontinua } C F(R)

S.e.v.

CL(R)={f € F(R) : f diferenciable} C C(R)

S.e.v.

R[x] = {polinomios de variable real} C C'(R)

S.e.V.
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Ejemplo 4 - espacios de funciones

R*[x] = {polinomios reales de grado n}

de Rz]

R, |xz] = {polinomios reales de grado < n} C R|z]

S.e.v.

L>®(R)={f € F: facotada} C F(R)

S.e.v.



N de s.e.v.

o \> SNT CV
SHSAA :>
TSgVV ; s.e.V.




Jdes.e.v.

sin embargo
SSgVV \> #—SUTCV
ng\,V } s.e.v.




+ de s.e.v.

SCV

S.e.v.

TCV

» —=0+TCV

S.e.v.

SHCAVA y,

ana Rodriguez Hertz 15/1



+ de s.e.v.

oS \> S+TCV
SHSAYA :)
TSgVV } s.e.V.

donde
S+T:={X+Y:XeS YeT}
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